Zastosowania catki oznaczonej

Zadanie 1. Oblicz pole petli, ktora tworzy krzywa: x = 2t — 2, y = t3(2 —t).
Zadanie 2. Znalez¢ pole jednego zwoju spirali Archimedesa: r = a¢, ¢ € [0, 27].
Zadanie 3. Obliczy¢ pole figury: (22 + y?)? = 2a*(2? — 3?).

Zadanie 4. Obliczy¢ dhugosé tuku podanych krzywych:
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a) f(z) =% + =, xe[L,3]

b) flz)=vV1—-2? z€l0,3]

c) f(x) = arcsin(e™").

d) z =a(cost +tsint), y=a(sint —tcost), a >0, te|0,2n].

e) 7(¢) = ¢*, 0< o< V5
Zadanie 5. Oblicz objetos¢ figur ograniczonych powierzchniami:
a) %—l—‘g:l, 0<z<a.
b) r+y+2°=1, =0, y=0, 2=0.
Zadanie 6. Znajdz objetos¢ bryty obrotowej powstatej w wyniku obrotu krzywe;j:
a) y=x(2—x), z€(0,2) wokél prostej y = 0.
b) z(t) = a(t —sint), y(t) = a(1l — cost) wokdt osi OX.
c) spirali Archimedesa r = a¢, 0 < ¢ < 7™ wokét osi biegunowe;j.

Zadanie 7. Oblicz pole powierzchni bryly obrotowe powstatej w wyniku obrotu
krzywej

a) f(x) =+/r wokét OX, 0<z<1.

b) asteroidy: x(t) = acos®t, y(t) =asin®t 0 <t < T,
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)
c¢) kardioidy r = a(1 4 cos ¢) wokét osi biegunowe;j.
d)

f(z)=sinz, 0<z<m.



