Analiza I1
Kolokwium nr 2. Zestaw I.

Imie i Nazwisko: ....ocooiviiiiiiiiis Numer grupy: ...........

1. Znajdz catke nieoznaczona

dzx
sinx + cosx’

/ V2 —36dx.

2. Znajdz catke nieoznaczona

3. Oblicz granice

(n— 1)77).

.1, .7 2 .
lim —(sin — +sin — + ... +sin
n—oo M, n n

4. Oblicz objetos¢ bryly powstalej z obrotu figury ograniczonej wykresem funkcji
f(z) =1 dla z € [1, 3] wokét osi Oz.

Tz

5. Zbadaj zbieznos¢ calki niewlasciwej

o0
/ T dx
) Vb — 10x

Wzory, ktére mogag sie przydac:

I. Funkcje hiperboliczne:

. T__ T . .
sinhz = &=— , (sinhz) =coshz, (coshz) =sinhz,

cosh? z —sinh?z = 1, sinh2z = 2sinhzcoshz, cosh 2z = sinh? 4 cosh? x.

-
, coshx = %

II. Wyrazenie funkcji area za pomoca logarytmoéw naturalnych:

arsinhz = In(x + V2?2 + 1), arcoshz =In(z + V22 —1).

III. Podstawienia Eulera:

1. podstawienie Eulera: vaz? 4+ bz + ¢ =t — v/ax dla a > 0.

2. podstawienie Eulera: vax? + bx + ¢ = xt + /¢ dla ¢ > 0.

3. podstawienie Eulera: vaz? 4+ bx + ¢ = t(x — \), gdzie A jest pierwiastkiem réw-
nania az? + bz 4+ ¢ = 0.



Analiza I1
Kolokwium nr 2. Zestaw II.

Imie i Nazwisko: ....ocoovviiiiiiiiis Numer grupy: ............
1. Znajdz catke nieoznaczona

/ dzx
1+4cosz’

/\/ 22 +16dx.

2. Znajdz catke nieoznaczona

3. Oblicz granice
1. n ,
lim —(Vel + Ve2 + ...+ Ven).

n—oo N

4. Oblicz pole powierzchni powstalej z obrotu wykresu funkcji f(z) = 2z — 1 dla
x € [1, 3] wokét osi Ox.

5. Zbadaj zbiezno$¢ catki niewlasciwej

7 dx
) Vit =1

Wzory, ktére mogag sie przydac:

I. Funkcje hiperboliczne:

) — Pp— _ )
sinhax = <=2 coshz = <£— (sinhz) = coshz, (coshz) =sinhu,

2 )
. . . .12 2
cosh? z —sinh?z = 1, sinh2z = 2sinhzcoshx, cosh 2z = sinh? 4 cosh? x.

II. Wyrazenie funkcji area za pomoca logarytméw naturalnych:

arsinhz = In(x + V22 + 1), arcoshz =In(z + V22 —1).

III. Podstawienia Eulera:

1. podstawienie Eulera: vaz? + bz + ¢ =t — v/ax dla a > 0.

2. podstawienie Eulera: vax? + bx + ¢ = xt + /¢ dla ¢ > 0.

3. podstawienie Eulera: vaz? 4+ bx + ¢ = t(x — \), gdzie A jest pierwiastkiem réw-
nania az? + bz 4 ¢ = 0.



