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Wypuktosé i gtadkosé
funkcyjnych przestrzeni Musielaka—Orlicza

W pracy zostaly zestawione kryteria Scistej wypuklosci i gtadkosci dla prze-
strzeni funkcyjnych Musielaka—Orlicza z norma Luxemburga. Podstawowe pojecia
wystepujace w pracy scharakteryzowano ponizej.

Niech X* oznacza przestrzen sprzezong do przestrzeni Banacha X, B(X) kule
jednostkowsa i S(X) sfere jednostkowa w X.

Niech A bedzie wypuklym podzbiorem przestrzeni X. Punkt x € A nazywamy
punktem ekstremalnym zbioru A, gdy dla dowolnych y, z € A réwnosé¢ x = (y+2)/2
implikuje y = z.

Przestrzen X nazywamy $cisle wypuklq, gdy zbior wszystkich punktow eks-
tremalnych kuli B(X) jest réowny sferze S(X).

Funkcjonal f € S(X*) nazywamy funkcjonalem podparcia w punkcie x €
S(X), gdy f(z) = [Jz]| = 1.

Punkt x € S(X) nazywamy punktem gladkosci przestrzeni X, gdy istnieje
doktadnie jeden funkcjonal podparcia w tym punkcie.

Przestrzen X nazywamy gladkq, gdy wszystkie jej punkty rézne od zera sa
punktami gtadkosci.

Dla dowolnej funkcji Musielaka—Orlicza ® definiujemy na L° funkcjonal Ig
wzorem Ig(x) = [, ®(t, z(t)) dp.

Przestrzen Musielaka—Orlicza okredlamy jako zbiér elementéw z € L°, dla
ktorych I (Ax) < 400 przy pewnym A > 0 zaleznym od .

W przestrzeni tej wprowadzamy tzw. norme Luzemburga postaci

|z]le = inf{A > 0 : Ip(z/)\) < 1},

przy ktorej przestrzen Musielaka—Orlicza jest przestrzenig Banacha.



