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Bazy dualne: konstrukcja i zastosowania

Niech dane będą liniowo niezależne funkcje b0, b1, . . . , bn. Rozważmy przestrzeń
Bn := lin{b0, b1, . . . , bn} z iloczynem skalarnym 〈·, ·〉 : Bn × Bn → C. Mówimy, że
funkcje d0, d1, . . . , dn tworzą bazę dualną (są funkcjami dualnymi) przestrzeni Bn

względem iloczynu skalarnego 〈·, ·〉, jeśli
1. lin{d0, d1, . . . , dn} = Bn,
2. 〈bi, dj〉 = δij (0 ≤ i, j ≤ n),

gdzie δij = 0 dla i 6= j, a δii = 1. W [2] podano metodę konstrukcji bazy dualnej
przy założeniu, że dana jest jawnie baza ortogonalna przestrzeni Bn względem 〈·, ·〉.
Podejście to zastosowano m.in. do konstrukcji dualnych wielomianów Bernsteina
z ograniczeniami (zobacz [3]). Inne wyniki dotyczące baz dualnych można znaleźć
np. w [1].

Głównym celem komunikatu jest przedstawienie prostego algorytmu rekuren-
cyjnego konstruowania bazy dualnej, który nie wymaga znajomości bazy ortogonal-
nej. Podane zostaną także zastosowania funkcji dualnych w pewnych problemach
aproksymacyjnych związanych z grafiką komputerową.
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